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~~ La tresse triviale est notée 1.
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e |Is sont introduits explicitement par Emil Artin en 1925. }

~ lls semblaient déja connus par Adolph Hurwitz en 1891.

e Probleme : Comment décider si une tresse quelconque est triviale ? )

~~ De maniere générale, comment calculer avec les tresses ?
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(Z,+,0) = (A|R)".
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Pour tout ensemble R de relations de AT-mots, on définit
(A|R) = (AUA|RURG(A)),
ol Rg(A) = {aa ' =¢,ac A} U{a"la=¢,ac A}.

e Exemple : Revenons a (Z,+)
Z~{(a, blab=c¢, ba=¢e)" =(a| ).

Groupes libres d'ordre n > 1
Fo=<(a1,...yan]| )
On observe Z ~ F;.
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Construisons un alphabet A et des relations R tels que :
(Bn, x,1) > (A[R).

~ A={01,00,...,0n-1}.
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Présentation du groupe de tresses B,

e Probleme : Est-ce que toutes les relations sur les mots de tresses sont
obtenues de celles découvertes précédemment ?

~ Emil Artin répond a cette question en 1947,

e Théoreme : Le groupe de tresses B, est présenté par

0i0j = 0j0j si |i—j|>2
O1yeeey Op L
19 020 /=1, oigjo; = gjoioj sili—jl=1
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il existe un chemin (fs)scp0,1] dans GB2 vérifiant

- B8 =p5(0)et g =p5(1);
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0i0j = 00 si|i—j|>2
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i n—1 oigjo; = gjoioj sili—jl=1

e Solution au probleme d'isotopie.

Soient [ et 3’ deux tresses géométriques a n brins.

Soient w et w’ des mots de tresses affines régulieres isotopes a /3 et (3.
On a B ~ (3 si et seulement si w = w'.

e Probleme du mot : Quelque soit w et w’, déterminer sion a w = w'. J

~+ Ce probléeme est indécidable en général (Novikov 1952).
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Groupes d'Artin

Les groupes d'Artin sont une généralisation des groupes de tresses.
Si S est un ensemble fini.

Asm=(S|sts-- =tst--)
ms,t mg s

ou M = (ms¢)sxs est une matrice symétrique a valeurs dans NU {+o0}
et vérifie m; ; = 1 si et seulement si s = t.

e Question: Le probleme du mot est-il décidable pour As p ?

~~ pas de réponse en général.

e Exemple :

bc.d aba = bab, aca= cac, ada= dad
2G9N peb=cbe, bdb=dbd, cd=dc
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